
[논제 I-1]
  

 이면 원의 중심에 대하여 대칭이므로 A을 포함하는 경우만 생각하면 된다. 

표기의 편의를 위하여 삼각형 AAA는 로 표시하기로 한다. 
주어진 조건을 만족하는 삼각형은   ,   ,   ,   ,   ,   ,   의 
가지 종류가 있다. 
이 중에서   ,   ,   ,   ,   ,   는 합동인 직각삼각형이고,
  는 정삼각형이다. 
각각의 넓이는 


⋅⋅

 , 


⋅  

 이다. 
따라서 확률분포표는 아래와 같다. 
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그러므로 확률변수 의 평균은 

⋅





⋅




 이다.

[논제 I-2]

가 임의의 각일 때, 주어진 점들이 축, 축에 대하여 대칭임을 감안하여 주어진 조건을 만족하는 
삼각형을 분류하자. 

삼각형은   ,   ,   ,   ,   ,   ,   의 가지 종류가 있다. 
이 중에서   ,   ,   ,   는 합동인 직각삼각형이고, 
  ,   도 서로 합동인 직각삼각형이며, 
  는 이등변삼각형이다.
중심각을 이용하여 각각의 넓이와 그 확률을 구하면 아래와 같다.
  ,   ,   ,   : 넓이 


⋅⋅sin⋅ sin, 확률 

  

  ,   : 넓이 

⋅⋅sin⋅ sin, 확률 

  

  : 넓이 ⋅
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 sin , 확률 
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따라서 확률변수 의 평균은 
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
sinsin 이다. 

[논제 I-3] 
확률변수 의 평균은 
 


sinsin     

 이다. 

 ′ 
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 coscos 
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coscos

따라서    

 의 범위에서  ′ 이 되는 경우는 cos  

 , 즉   

 이다.
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
sinsin 이므로   

 에서 극대이다. 



 , 
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 , 
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 이므로 

  

 일 때, 확률변수 의 평균이 최대가 된다.
[논제 I-4] 
B의 좌표가  이므로  ,   

 이다.

또한  는 타원 


  위의 점이므로  

 






  이다. 
앞의 논제와 마찬가지로 주어진 점들이 축, 축에 대하여 대칭임을 감안하여 주어진 조건을 
만족하는 삼각형을 분류하면 

  ,   ,   ,   ,   ,   ,   ,   ,   ,   
의 가지 종류가 있다. 
이 삼각형들을 합동인 것으로 분류하여 , , 로 표현한 넓이와 이에 대응하는 확률은 아래와 같다. 
  : 넓이 


⋅⋅ , 확률 
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  ,   ,   ,   : 넓이 ⋅


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  

  ,   : 넓이 
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  ,   : 넓이 

⋅⋅ , 확률 

  

  : 넓이 

⋅⋅ , 확률 

  
따라서 확률변수 의 평균은 
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이다.
   이라고 정의하자.  

 ′  


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
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 이고 이므로,  ′
 이다.

또한   

 일 때  ′ 이고, 

일 때  ′ 이므로

 

 에서 가 최대가 된다. 

따라서 B  



 일 때, 확률변수 의 평균이 최대가 된다.


