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[문제 1번]

1. 
숫자� 이� 나오는�횟수가� 2의� 배수일� 확률�  
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∴★ 
 

 


�
㈜� 0을� 2의� 배수로�생각하지�않는� 학생이�있을� 수� 있다.� 이� 경우�답은,�★에서� 0회일�확률을� 제하여,
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
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  ×
  


×


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 
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

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
 원

3.

A가�받을�금액의�기댓값� ×××
 



 


×××
 



 
 

 ⋯
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� � � � � -------------------------------------------------------
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 

 
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  

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  

 
 
 

∴B쪽이� 더� 크다.� 차이�  
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 
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문제 번[ 2 ]
평면 1. 위에서 ∠APB  

 를 만족하는 점 P는 선분 AB가 현이 되는 

평면   위의 두 개의 원 위에 있고 각각의 원에서 현 , AB의 중심각은 
 이고, 

점   P는 원주각 ∠APB  
 인 점이다 오른쪽 그림에서 구하는 영역의 넓이는 . 

  
 



⋅


 


⋅


⋅

       이다 .

먼저 점  2. A와 B를 포함하는 한 평면 위에 있고, ∠APB  


인 점   P는 물음 에서와 마찬가지로 선분 1 AB가 현이 되는 평면 
  위의 두 개의 원 위에 있고 각각의 원에서 현 , AB의 중심각은 
  
 이고 점 , P는 원주각 ∠APB  

 인 점이다. 
평면   위에서 AP가 최대인 점 P는 A와 각각의 원의 중심을 
지나는 직선 위에 있다 오른쪽 그림에서   . ( P와 P )
한편 점   , A B를 포함하는 임의의 다른 평면에서도  점 P들이 
이루는 곡선은 평면   에서의 곡선과 동일한 모양을 가진다. 
따라서 각각의 평면에서   AP의 최댓값은 동일하며 그 값은 평면
위의 두 원의 지름인   ( ) ⋅

sin







   이다 . 

또한 위의 관찰로부터 공간에서   AP를 최대로 하는 점 P들이 이루는 곡선은 위 그림에서와 같이 중심이 B 반지름이, 
  BP인 원이다 이 원을 포함하는 평면은 점 . ( A B를 지나는 직선에 수직이다.) 

따라서 구하는 곡선의 길이의 제곱은     BP             이다.

 
물음 에서와 마찬가지로 점 3. 2 A와 B를 포함하는 한 평면 위에 있고 

  ∠APB  인 점 P는 선분 , AB가 현이 되는 평면 위의 두 개의 원 위에 있고, 
각각의 원에서 현   AB의 중심각은 이고 점 , P는 원주각 ∠APB  인 점이다. 
또한 공간에서 점   P들이 이루는 도형은 평면 에 있는 점 P들이 이루는 곡선을 
점   A B를 지나는 직선을 중심으로 회전시켜 얻은 곡면이다. 
따라서 이 도형의 평면   위로의 정사영의 넓이는 

  (1)    
 일 때,  직사각형의 넓이   반원의 넓이

       ⋅sin

⋅⋅sin

cos
 ⋅


sin

 


sin

cos   이고 ,

  (2) 

≤일 때, ⋅ 각각의 원이 현 ( AB로 잘린 부분의 넓이)

       ⋅{(AB를 현으로 하는 부채꼴이 넓이)
          점 ( A B와 원의 중심을 꼭짓점으로 하는 삼각형의 넓이)}
       ⋅sin


 sin

cos  sin
cossin 이다.
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